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Mie¢dzy matematyka a filozofig

Kurt Godel nalezy do najwybitniejszych logikéw XX wicku. Filozofom znany jest
jako konsekwentny przedstawiciel realizmu (czy inaczej: platonizinu) matematyczne-
go. Jednak Godel opublikowat jedynie cz¢é¢ swoich prac — w wigkszoséci pozostaly
one w formie manuskryptéw, notatek czy wersji wstgpnych.

Od niedawna mamy mozliwo$¢ zapozna¢ si¢ rébwniez z czgécig niepublikowanych
wezesniej prac Godla. Collected Works zawieraja, oprocz dobrze znanych prac, réwniez
transkrypcje niektérych manuskryptow Godla i teksty wyglaszanych przez niego wy-
kiadow i referatéw.

Dziela zebrane skladaja si¢ z trzech toméw. W kazdym z tomoéw artykut albo tekst
referatu lub wykladu Godla poprzedzony jest wstepem napisanym przez wybitnego spe-
cjalist¢ w danej dziedzinie. W dalszym ciagu bedziemy uzywaé oznaczenia CW na
Collected Works (CW I, CW II, CW III to kolejne tomy), zas dla artykuléw — ozna-
czeni zgodnych z tymi uzywanymi w CW. Poprzedzenie daty gwiazdka oznacza, ze
chodzi o tekst niepublikowany wczeéniej, a zamieszczony w [CW I11].

Niniejsza prezentacja nie jest kompletna. Adresowana jest ona przede wszystkim
do czytelnika zainteresowanego filozoficznymi aspektami dziela Gédla; dlatego oma-
wiamy tylko niektore artykuly Godla zamieszczone w Collected Works.

Wi
Tom pierwszy rozpoczyna artykut Fefermana. Sklada si¢ on z czesci biograficznej

i krytycznej. Feferman, oprécz przedstawienia ,,oficjalnej” biografii Gédla, zamieszcza
tez szereg ciekawostek, na przykdad o hipochondrii Godla, jego braku zaufania do leka-
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rzy czy tez pewny zabawna histori¢ zwiazang z otrzymaniem przez Gdla obywatel-
stwa USA. Druga czgéé artykulu Fefermana po$wigcona jest dzielom i pogladom God-
la. Nie jest to prezentacja kompletna i szczegélowa, ale jest bardzo dobrym wprowa-
dzeniem do lektury CW.

Tom pierwszy zawiera kilkadziesiat pozycji. Wigkszo$¢ z nich to recenzje, ktdre
Gadel napisat dla czasopism ,Zentralblatt fiir Mathematik und ihrer Grenzgebiete”
oraz ,Monatshefte fiir Mathematik und Physik”. Na szczegbélna uwage zastugujg jed-
nak oryginalne prace Godla z tamtego okresu, w szczegblnosci rozprawa doktorska, w ktérej
Gtdel udowodnil pelno¢ rachunku predykatéw pierwszego rz¢du oraz prace na temat
niezupelnosci arytmetyki i innych systeméw formalnych. Wywarly one oczywisty wplyw
na filozofi¢ matematyki (przykiadem jest tu chociazby dyskusja nad programem Hil-
berta), jednak — jako czysto techniczne - nie beda tu omawiane.

cwil

Tom drugi rozpoczynaja techniczne prace na temat niesprzecznosci aksjomatu wy-
boru i uogoélnionej hipotezy continuum ([1938], {1939}, [1939a], {1940]). Poprzedzone
53 one wstgpem Solovaya, ktéry przedstawia w sposob zrozumialy takze dla niespecja-
listéw (cho¢ pewna kultura matematyczna jest na pewno konieczna) prehistori¢ probie-
mu niezaleznosci pewnika wyboru i hipotezy continuum, idee lezace u podstaw dowodu
Gédla oraz pdzniejsze wyniki, pochodzace juz od innych autoréw.

Dalej zamieszczone sa klasyczne juz dzisiaj prace dotyczace filozofii matematyki:
Russell’s mathematical logic ([1944), Remarks before the Princeton bicentennial con-
Serence on problems in mathematics ([1946]), What's Cantor’s continuum problem?
[1947] oraz pdzniejsza wersja tego artykutu, pochodzaca z roku 1964.

[1944] to pierwszy artykut Godla, w ktérym dat on wyraz swoim pogladom filozo-
ficznym. Ma on charakter komentarza do Principia Mathematica. Godel deklaruje si¢
w nim jako realista. Wedtug niego dobra filozoficzna teoria matematyki, wyjasniajaca
Jjej status epistemologiczny i ontologiczny, musi zaklada¢ istnienie obiektéw matema-
tycznych. W szczegblnoéci wynika stad konieczno$é zaakceptowania definicji niepre-
dykatywnych. Jezeli bowiem przedmioty matematyczne istnieja w sposéb obiektywny,
a nie s3 jedynie naszymi konstrukcjami, to fakt, ze przy definiowaniu jednego z nich
odwolujemy si¢ do wlasnoéci innych, nie powinien budzi¢ niepokoju. Godel odrzuca
formalistyczng teori¢ Russella, uznajac jq za cickaws, ale niewystarczajaca dla wyjas-
nienia istoty matematyki. {1944] poprzedzone jest wstgpem Parsonsa, ktéry w klarow-
ny spostb przedstawia struktur¢ artykulu Gédla. Dia filozofa najciekawsze beds, jak
sadz¢, fragmenty tekstu Parsonsa poswigcone mnogosciowemu i pojeciowemu realiz-
mowi Gédla.

[1946] to tekst wykladu, jaki Godel wyglosil w grudniu 1946 w Princeton. Godel
twierdzi, Ze nie moze istnie¢ jeden system formalny obejmujacy wszystkie prawdy ma-
tematyki, gdyz kazdy taki system daje nam podstawy do uznania za prawdziwe pew-
nych nowych, niedowodliwych w tym systemie zdan (przykladem jest zdanie wyrazaja-
ce niesprzeczno$é tego systemu). Jednak dzigki wprowadzeniu nowych aksjomatéw
nieskoriczonosci (czyli aksjomatéw istnienia duzych liczb kardynalnych) mozemy
skonstruowa¢ pewna hierarchi¢ systemdw teorii mnogosci. Gédel sugeruje mozliwosé
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istnienia czego$ w rodzaju twierdzenia o pelnoéci dla tej hierarchii — méwiloby ono o tym,
ze kazde zdanie w jezyku teorii mnogosci daje si¢ rozstrzygnaé dzicki dotaczeniu od-
powiednich aksjomatéw nieskoriczonoéci. Jako realista, Godel okreéla te aksjomaty ja-
ko ,,prawdziwe zdania méwiace o wielkosci uniwersum zbioréw” (JCW 11, 151]).

{1946] poprzedzony jest wstgpem Parsonsa. Autor wskazuje na fakt, ze techniczne
idee Godla sa blisko zwiazane z jego platonistycznymi pogladami. Warto tu przypom-
nie¢, Zze sam Godel twierdzit, iz jego realistyczne poglady mialy istotne znaczenie dla
Jjego technicznych badan: stanowily dla niego inspiracjg, oraz ,,pozwolily mu na unik-
nigcie przesadoéw epol i

[1947] jest najbardziej chyba znanym artykulem Gédla dotyczacym filozofii mate-
matyki (zwlaszcza w jego pdzniejszej, zmodyfikowanej wersji z roku 1964). Artykut
ten po$wigcony jest zagadnieniu hipotezy continuum i ma charakter popularyzatorski.
Jednak oprocz samej prezentacji problemu hipotezy continuum zawiera on szereg uwag
o charakterze filozoficznym. Wedlug Godla hipoteza continuum nie jest jedynie proble-
mem formalnym, odnoszacym si¢ do dowodliwoéci pewnych zdat w pewnych syste-
mach aksjomatycznych, ale autentycznym pytaniem dotyczacym rzeczywistoéci. Kwes-
fia istnienia obiekiéw matematycznych jest, wedlug Godla, , dokladna replika pytania o ist-
nienie $wiata”. Dla wyja$nienia zagadnien epistemologicznych Gédel postuguje si¢ po-
jeciem intuicji matematycznej, ktéra jest specyficzng zdolnoscia poznawcza, umozli-
wiajacq wglad w $wiat obicktéw matematycznych. Godel nie sformutowal w [1964]
pelnej teorii intuicji matematycznej, ograniczajac si¢ w zasadzie do kilku ogdlnych
stwierdzen. Stad wynikaja klopoty z analiza jego koncepcji. Nie jest, na przyklad, oczy-
wiste, czy wedtug Godla intuicja odnosi si¢ do przedmiotéw matematycznych, pojed
czy ,faktéw” matematycznych. Nalezy jednak mie¢ nadziej¢, ze kolejne manuskrypty
Godla zawieraja wigcej informacji na ten temat i ulatwia interpretacje jego pogladéw.

[1947] i [1964] poprzedzone sa wstgpem Moore’a, wybitnego historyka matematy-
ka, kt6éry omawia histori¢ problemu continuum (poczynajac od jego prapoczatkéw w pracach
Cantora z lat 80. XIX wieku), wyniki Gédla dotyczace niesprzecznosci hipotezy con-
tinuum z teoria mnogoéci, okolicznosci powstania samego artykuhi oraz krétkd przeglad
najwazniejszych wynikéw zwiazanych z problemem continuum, ktére pojawily si¢ po
publikacji artykutu Gédla. Moore omawia takze nieopublikowane prace Godla, w kt6-
rych prébowat on poda¢ rozwiazanie zagadnienia continuum (zostaly one zamieszczo-
ne w CW III).

Kolejne trzy artykuly Godla: An example of a new type of cosmological solutions
of Einstein’s field equations of gravitation ({1949)), A remark about the relationship
between relativity theory and idealistic philosophy ([1949a)) oraz Rotating universes
in general relativity theory ([1952]) dotyczaq jego wynikoéw uzyskanych w teorii
wzglednosci. Jest to stosunkowo malo znany fragment twérczosci Gédla — znamy go
przede wszystkim jako logika, za$ jego prace filozoficzne kojarza sie nam z platoniz-
mem i pojeciem intuicji matematycznej. Jednak Godel odkryl rowniez nowe rozwigza-
nia réwnan pola Einsteina, ktére umozliwiajg ,,podréz w czasie”. Wedlug Gédla, wyni-
ki te stanowia argumenty na rzecz tezy o nieobicktywnosci zmiany. Ma ona by¢ jedynie

! Por. listy Godla do Wanga w: H. Wang, From Mathematics te Philosophy, Routledge
& Kegan, London 1974.



186 Recenzje

»iluzja lub zjawiskiem wynikajacym ze sposobu postrzegania §wiata” ([1949a, CW 1I,
202]). Wstepy do tych artykuléw Godla napisali Hawking i Stein.

Wiréd kolejnych prac Godla na uwage zastuguje Some remarks on the undecidabi-
lity results ([1972a]). Sklada si¢ ona z trzech krétkich uwag Godla na temat zagadnie-
nia nierozstrzygalnoéci. Pierwsza z nich dotyczy ogoélnej wersji twierdzenia o. niedo-
wodliwosci niesprzecznodci. Uwaga druga dotyczy problemu zlozonosci aksjomatéw
niezbednych dla udowodnienia danych twierdzen (czy inaczej: rozwigzania danych za-
gadniert). MozZna postawi¢ tezg, ze konieczno$¢ przyjecia bardzo skomplikowanych zato-
zen, przekraczajacych swoim stopniem zloZonosci mozliwosci naszego pojmowania,
implikuje istnienie matematycznych probleméw nierozstrzygalnych dla ludzkiego u-
mystu. Jednak wedlug Godla przeciwko takiej interpretacji przemawia fakt, ze istnieja
niezbadane jeszcze i niewykorzystane w badaniach matematycznych dodatkowe aksjo-
maty w teorii mnogoéci (chodzi tu o tzw. silne aksjomaty nieskoriczonosci, czyli ak-
sjomaty istnienia duzych liczb kardynalnych). Aksjomaty te bedziemy mogli dobrze
zrozumied i wykorzysta¢ dopiero po lepszym rozwinigciu teorii mnogosci. Uwaga trze-
cia to polemika z teza Turinga, w my$l ktérej umyst jest rOwnowazny pewnej skoriczo-
nej maszynie. Dla Gddla zasadnicze znaczenie ma fakt, Ze umysl nie jest statyczny, ale
dynamiczny — rozwija si¢ poprzez coraz lepsze rozumienie coraz wigkszej iloci abs-
trakcyjnych poj¢é. Dlatego, nawet gdyby w danym momencie daloby si¢ opisaé dziala-
nie umystu w terminach skoriczonej maszyny, to jest mozliwe, ze w miar¢ rozwoju u-
myslu stopien komplikacji tej maszyny dazylby do nieskoriczonoéci.

Ostatnig pozycja w CW II jest wypowiedZ Godla dotyczaca analizy niestandardo-
wej, poprzedzona wstgpem Fenstada.

cw il

Tom trzeci zawiera niepublikowane wczes$niej teksty referatéw, wykladéw i nota-
tek Godla. Pochodza one ze spuscizny po Godlu (zwanej Nachlass). Nachlass sklada sig
z dokumentéw z lat 1905-1980, przy czym wigkszo$¢ pochodzi z lat 1930-1970. Zostat
skatalogowany przez Dawsona w latach 1982-1984 i podzielony na 12 serii*.

% Seria 01: korespondencja osobista i naukowa z lat 1927-1978, zawiera okolo 3500
pozycji; m.in. korespondencja z Bemaysem, Cohenem, Heytingiem, Kreislem, Robinsonem,
Scottem, Takeutim, van Heijenoortem, von Neumannem, Wangiem. — Seria 02: korespon-
dencja do instytucji, finansowa, zaproszenia, listy od kolekcjoneréw autograféw, itp. Zawie-
ra okolo 1600 pozycji. — Seria 03: notatniki Godla, zawiera okoto 150 pozycji, w wigkszosci
w systemie notacyjnym Gabelsberger. Skiadaja si¢ na nie m.in. notatki uniersyteckie Godla,
ale takze Arbeitshefte dotyczace logiki matematycznej, filozofii (15 zeszytéw), historii czy
teologii (3 zeszyty). — Seria 04: szkice wykladow i artykuléw; okoto 500 pozycii. - Seria 05:
notatki bibliograficzne; okolo 250 pozycji. ~ Seria 06: inne notatki; okoto 800 pozycji, wsréd
nich brudnopisy, notatki robocze i inne. — Seria 07: dokumenty i notatki zwigzane 2z pracq na
uczelni; okolo 250 pozyc)i. Zawierajg np. prace studentéw oceniane przez Godla, karty ocen itp. —
Seria 08: dokumenty; okolo 200 pozycji. Zawiera m.in. paszporty, $wiadectwa urodzenia, itp.
— Seria 09: dokumenty finansowe z lat 1930-1939. Okolo 1100 pozycji, zawierajg ksigzeczki
czekowe, dokumenty bankowe, rachunki, itp. — Seria 10: dokumenty lekarskie; okolo 150
pozycji. Zawieraja wskazoéwki lekarskie, recepty itp. — Seria 11: fotografie. — Seria 12: rézne.
Zawieraja reklamy, programy koncertow, artykuly prasowe, katalogi.
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Ciekawy tekst to The present situation in the foundations of mathematics ([*19330}).
Jest to wyklad Godla wygloszony w grudniu 1933 w Cambridge, Massachusetts. Godel
analizuje problem tworzenia podstaw matematyki. Wyrdznia tu dwa etapy: pierwszy
polega na sformutowaniu dobrego systemu dowodzenia (poprzez podanie aksjomatéw i re-
gul wnioskowania); drugi polega na podaniu uzasadnienia dla tego systemu. Wedlug
Gdédla, pierwszy z tych punktéw zostal zrealizowany w zadowalajacy sposdb poprzez
teori¢ typdw, po usuni¢ciu z nigj ,,zbgdnych ograniczen™ (otrzymany system jest de fac-
to systemem teorii mnogosci, z tym, ze Gddel nie precyzuje, o jaki konkretnie system
chodzi). Gidel dyskutuje problem formalizacji matematyki, wskazujac na fakt, ze w trakcie
poszukiwan takiej formalizacji powstaje cata hierarchia coraz silniejszych systeméw.
Jednak podanie uzasadnien dla tych systemédw formalnych (co stanowi drugi etap) jest
znacznie trudniejsze. Jezeli bowiem nie chcemy traktowaé matematyki jako czysto for-
malnej gry symboli, ale chcemy ja zinterpretowa¢, to natychmiast pojawiaja si¢ proble-
my zwijzane z niekonstruktywnym pojeciem istnienia, definicjami niepredykatywnymi
i pewnikiem wyboru,

Wyklad Gddla poprzedzony jest wstgpem Fefermana. Oprocz streszczenia samego wy-
kiadu Godla, Feferman rozwaza problem ewolucji filozoficznych pogladéw Godla, a takze
pdzniejszych badan nad systemami predykatywnymi.

W manuskrypcie Godla z lat 30. ([*1937]) na temat nicrozstrzygalnych proble-
mow diofantycznych, oprécz wynikéw technicznych znajdziemy kilka uwag o charak-
terze filozoficznym. Gddel twierdzi, ze jego wyniki stanowia argument na rzecz tezy
o niemozliwosci zmechanizowania my$lenia matematycznego, czyli niemozliwoéci za-
stapienia matematyka maszyna. (Watek ten pojawia si¢ takze w innych pracach Gédla,
np. w [1972a] czy [*1951]). Praca Gbtdla poprzedzona jest wst¢pem Davisa, ktéry
oprocz wprowadzenia historycznego zawiera takze szereg uwag na temat pdZniejszych
wynikéw, dotyczacych nierozstrzygalnosci probleméw diofantycznych.

W CW III znajdziemy dwa teksty po$wigcone teorii wzglednosci i jej filozoficz-
nym implikacjom. Pierwszy z nich, Some observations about the relationship between
theory of relativity and Kantian philosophy ([*1946/9]), sklada si¢ z dwoéch czesei; sa to
niepublikowane wersje zamieszczonego w CW II artykulu na temat zwiazkéw teorii
wzglednosci z filozofig idealistyczna. Drugi, Lecture on rotating universes ([*1949b]),
to tekst wykladu Godla wygloszonego 7.05.1949 w Institute of Advanced Study. Godel
omawia odkryte przez siebie kosmologiczne modele, w ktérych istniejq zamknigte krzywe
czasopodobne (czyli, méwiac nieformalnie, teoretycznie dopuszczalna jest mozliwo$¢
podrozy w czasie). Wyklad ma charakter techniczny (nie dotyczy jednak logiki, lecz
geometrii rézniczkowej), ale zawiera takze kilka uwag Go6dla dotyczacych Kantow-
skich inspiracji w jego badaniach nad mechanika relatywistyczng. Prezentowane roz-
wigzania uzyskat Godel w trakcie rozwazania zaleznosci migdzy filozofia Kanta a teo-
rig wzglednosci — w obu tych teoriach negowane jest bowiem istnienie absolutnego, o-
biektywnego czasu. Tekst wykladu Godla poprzedzony jest wstgpern Malamenta, w ktérym
uzupetnione s3 nicktére szczegdly techniczne.

Kolejna grupa artykuléw to teksty o charakterze filozoficznym.

Pierwszy z nich, Some basic theorems on the foundations of mathematics and
their implications ([*1951]), to tekst wykladu wygloszonego przez Gédla 26.12.1951
na spotkaniu American Mathematical Society. Godel omawia tam filozoficzne aspekty
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niektérych wynikéw matematycznych. Pierwsza cze$¢ wykladu poswigcona jest przys-
tepnemu omdwieniu pewnych zjawisk w matematyce, takich jak np. ,,niewyczerpywal-
no$¢ matematyki” (polegajaca na niemoznoéci zamknigcia wszystkich prawd matema-
tyki w jednym systemie formalnym) czy istnienie nierozstrzygalnych probleméw dio-
fantycznych. Godel formutuje hipotezg, zgodnie z ktérq albo umys! ludzki nie jest réw-
nowazny skoriczonej maszynie (Turinga), albo istniejq problemy diofantyczne absolut-
nie nierozstrzygalne®. Jezeli bowiem umys! ludzki jest réwnowazny maszynie skonczo-
nej, to na mocy twierdzen o niezupelnosci istnieja problemy matematyczne, ktérych nie
bedzie on w stanie rozwigzaé ([*1951, CW 111, 310]). W tym wykladzie Gdel zdecy-
dowanie opowiada si¢ po stronie stanowiska realistycznego. Juz w poczatkowej czgsci
wykladu méwi o matematyce ,wlasciwej”, skladajacej sie z prawd absolutnych, nie wy-
magajacych zadnych dodatkowych zalozen, w odréznieniu od systemow hipotetyczno-de-
dukcyjnych. Godel zdecydowanie odrzuca konwencjonalizm i psychologizm. Wediug
niego, aby udowodni¢ np. niesprzeczno$¢ klasycznej teorii liczb, nalezy odwolywac sig
do pojeé abstrakcyjnych, nie odnoszacych sig do obiektow bedacych danymi zmyslowy-
mi. Te pojecia tworza pewna obiektywna ,,pozazmyslowq”, istniejacq niezaleznie od na-
szych czynnosci i aktéw poznawczych rzeczywistos¢, ktorej matematyk nie tworzy ani
nie zmienia, a jedynie postrzega i opisuje (nie zawsze w spostb doskonaly) ([*1951,
CW I11, 320}). Konsekwentnie Gédel odrzuca tez t¢ wersj¢ realizmu, w mys$l ktérej po-
jecia abstrakcyjne sa jedynie aspektami rzeczy. Warto zwrdci¢ uwage na fragment, w kto-
rym Gtdel méwi o ,niedorozwinietym stanie filozofii” (undeveloped state of philoso-
phy [*1951, CW 111, 311]). Jak wiadomo®, Godel dazyl do precyzyjnego i cistego u-
prawiania filozofii i wierzyt w to, ze pelna precyzja w zakresie badan filozoficznych
jest mozliwa do osiagnigcia (Wang nazywa stanowisko Godla w tej sprawie ,racjona-
listycznym optymizmem”). Dlatego Gddel zastrzega si¢, ze jak na razie jego rozwaza-
nia nie spelniaja jeszcze tych warunkéw precyzji i jasnosci. Wyklad Godla poprze-
dzony jest wst¢gpem Boolosa. Autor podsumowuje swoje uwagi dwoma stwierdzeniami:
(1) platonizm jest obecnie bardziej popularny wéréd matematykéw niz 40 lat temu
(kiedy Godel wyglaszat swoj wyklad, w ktérym wspominal o niewielkiej popularnosci
platonizmuy), (2) trudniej by¢ obecnie, tak jak Gdédel, optymista w kwestii mozliwosci
uzyskania pelnej jasnosci i precyzji w dyskusii filozoficznej.

Drugi z filozoficznych tekstéw Godla to Is mathematics syntax of language?
([*1953/59)). Podstawowym celem tego artykutu jest krytyka , lingwistycznego™ ujgcia
matematyki wypracowanego przez pozytywizm logiczny. Giéwnym reprezentantem ta-
kiego podejscia do matematyki jest Carnap. Z innych pism Godla wynika, ze jako rea-
lista musial on odrzuca¢ poglady Camapa, jednak w opublikowanych tekstach rzadko
bezposrednio krytykuje pozytywizm logiczny. W znajdujacych si¢ w Nachlassie pis-

3 Mé6wiac o «absolutnej» nierozstrzygalnosci Godel nie jest zbyt precyzyjny. Wydaje sie,
2e chodzi mu tutaj o to, ze niezaleznie od przyjecia dodatkowych aksjomatéw czy rozszerze-
nia teorii matematycznych zawsze pewne problemy pozostang nierozstrzygnigte. Jezeli bo-
wiem umyst jest rtownowazny maszynie, to do wytworzonych przez niego systeméw bedg si¢
zawsze stosowa¢ twierdzenia o niezupelnosci.

4 Wspomina o tym np. Wang w: H. Wang, Reflections on Kurt Gédel, The MIT Press,
Cambridge, Massachusetts 1987.
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mach, ta krytyka jest wyrazna — zaréwno w omawianym tekscie, jak réwniez w po-
przednim ([*1951)) i nastepnym ([*1961]). W [*1953/59-V] Gédel po raz kolejny wy-
raznie opowiada si¢ po stronie stanowiska realistycznego. Pisze, ze ,,zdania matema-
tyczne, w przeciwienistwie do empirycznych, s prawdziwe na mocy wystepujacych w nich
pojeé” ([*1953/59-V, CW III, 357]) oraz Zze matematyka ma tre$¢, co oznacza, ze ist-
niejq fakty matematyczne ([*1953/59-V, CW III, 358)).

Trzeci z tej grupy tekstow, The modern developement of the foundations of mathe-
matics in the light of philosophy ([*1961]), jest najcickawszy. Przedstawia on filozo-
ficzne poglady Godla dotyczace nie tylko filozofii matematyki. Gédel podaje wiasna
klasyfikacje stanowisk filozoficznych wedtug ich ,,odlegloéci od metafizyki i teologii”.
Do jednej grupy (Gotdel nazywa ja ,lewa”) nalezy materializm, sceptycyzm i pozyty-
wizm, do drugiej (,,prawej”) — spirytualizm, idealizm i teologia. Wedlug Gédla, od cza-
séw Odrodzenia filozofia rozwija si¢ ,,od prawa na lewo”, tzn. oddala si¢ od zagadnien
metafizycznych i teologicznych. Ma to wplyw na nasz sposéb rozumienia matematyki.
Filozofia matematyki ze swej natury nalezy raczej do strony prawej — bardziej spekula-
cyjnej i obracajacej si¢ w sferze poje¢ abstrakcyjnych. Postawy ,,nihilistyczne” wobec
matematyki (polegajace na negowaniu jej obiektywnej tresci) wynikajg wigc z pewnej
ogolnej tendencji w filozofii oraz z pojawienia si¢ wewnatrz samej matematyki antyno-
mii, ktére jednak, wedlug Gédla, tylko pozornie sa antynomiami matematycznymi.
Efektem takich postaw jest program Hilberta, bedacy préba znalezienia ,materialis-
tycznego” uzasadnienia dla matematyki klasycznej. Jak wiadomo, byla to préba nieu-
dana. Wedlug Gddla uzasadnienia wiedzy matematycznej naleZy poszukiwaé¢ nie we
wiasnosciach symboli fizycznych (ciagdédw znakéw pojawiajacych si¢ w pracach mate-
matycznych), ale w lepszym zrozumieniu poje¢ abstrakcyjnych, ktére leza u podioza
tworzonych przez nas systeméw tych symboli. Poznanie tych poje¢ bedzie mozliwe
dzigki nowej, naukowej metodzie, jaka jest fenomenologia Husserla. Ma ona umozliwic¢
lepsze zrozumienie matematyki i ustanowienic nowych aksjomatéw (na przykiad feno-
menologiczny wglad w istote pojecia zbioru da nam podstawy do sformutowania no-
wych aksjomatéw dla teorii mnogosci), ktére umozliwia rozwigzanie otwartych proble-
moéw. Godel koriczy artykut uwaga, ze fenomenologia Husserla jest rozwini¢gciem mys$li
Kanta i Kantowskiej koncepcji matematyki. Artykul Gédla poprzedzony jest wstgpem
Fellesdala, streszczajacym i poréwnujacym poglady Godla z [*1961] z pogladami za-
wartymi w jego innych znanych pismach, jak np. [1944] czy [1947/64].

Ostatni w tej grupie jest ontologicziy dowodd na istnienie Boga. Godel interesowat si¢
teologia;, w Nachlassie znajduja si¢ trzy zeszyty poswigcone tej tematyce. Sam dowaéd
ontologiczny jest krotki, ma zaledwie jedng strong. Natomiast poprzedzajacy go wstep
Adamsa jest znacznie dluzszy i zawiera szereg informagji historycznych dotyczacych
samego dowodu ontologicznego Godla, jak réwniez poréwnanie jego dowodu z dowo-
dem Leibniza, do ktérego Godel nawiazuje. Wstep Adamsa zawiera takze podsumowa-
nie dyskusji na temat dowodu ontologicznego Gédla, toczonej w latach 1970-1991,

Tom zamykaja trzy pisma o charakterze technicznym, po$wigcone aksjomatom
majacym umozliwi¢ rozstrzygnigcie hipotezy continuum,
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Tomy I i II zawicrajg znane juz pisma Gddla. Cickawsze dla filozofa beda niewat-
pliwie artykuly zamieszczone w tomie II. Tom III zawiera nicpublikowane do tej pory
teksty Godla, w tym trzy filozoficzne. Bardzo wartosciowe s3 wstepy do artykuiéw
Guodla, zawierajace wiele informacji na temat historycznego kontekstu powstania jego
dziel, jak i ich recepcji. Dotyczy to artykutéw technicznych (dzigki wprowadzeniom
mozemy zapoznac si¢ z wynikami badan formalno-logicznych prowadzonych przez in-
nych badaczy), jak i tekstéw filozoficznych (w tym przypadku prezentowana jest poz-
niejsza dyskusja). CW beda ciekawa lektura dla wszystkich zajmujacych sig filozofia
1 historia matematyki, zwlaszcza tych zainteresowanych postacig Kurta Godla, ktérego
Zycie i dzielo, jak twierdzi Wang, ,,zacheca nas do wigkszej wiary w rozum, do kwes-
tionowasnia «przesadéw naszych czaséw» i poszukiwania tego, co jest naprawde istotne
w Zyciu®,

Krzysztof Wojtowicz

Jacek Pasniczek, The Logic of Intentional Objects.
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Academic Publishers, Dordrecht-Boston-London
1998, VIII, 212 s., Synthese Library, vol. 269

Logika fikeji

Ksiazka J. Paéniczka The Logic of Intentional Objects. A Meinongian Version of
Classical Logic stanowi ukoronowanie tych jego badan, ktérych pierwszy etap zamkneg-
la monografia Meinongowska wersja logiki klasycznej, jej zwiqzki z filozofiq jezyka,
poznania, bytu i fikcji (Lublin 1988). Rzucone tam pomysly i naszkicowane rozwiaza-
nia s3 w Logice przedmiotéw intencfonalnych szczegdlowo rozpatrzone i w sposéb
tworczy — a zarazem krytyczny — rozwini¢te do postaci zaokraglonego systemu lo-
giczno-ontologicznego.

Tytulowy ,,przedmiot intencjonalny” okre$lony jest przez J. Pasniczka zasadniczo
za pomoca kryterium jezykowego: termin ten oznacza coé, 0 czym si¢ co$ orzeka, co jest
w pewien sposob (jezykowo) okre€lone — czyli co$, do czego odnosi si¢ podmiot jakiego$
zdania podmiotowo-orzecznikowego. Jest to kryterium neutralne ontologicznie. W szcze-
g6lnosci np. podmiotami zdan podmiotowo-orzecznikowych moga byé wyrazenia od-
noszace si¢ zarébwno do przedmiotdw istniejacych, jak i do takich, ktére nie istnicja.
Przedmiot intencjonalny wigc, to tyle, co przedmiot meinongowski (przy pewnej inter-
pretacji ontologii Meinonga).

3 H. Wang, Reflections on Kurt Godel, dz. cyt., s. IX.



